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Integrales dobles

1. Evaluar cada una de las integrales siguientes.
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2. Utilizar una integral iterada para calcular el area de la regién limitada por las graficas de las

ecuaciones.

a) Vr+y=2,2=0,y=0 d) zy=9,y=z,y=0,2=9
22 2

b) y=a%% y=20 e)—2+‘Z—2:1

¢)2r—3y=0,z4+y=59y=0 Hy=xz,y=2z,2=2

3. Dibujar la region R y evaluar la integral iterada / / f(z,y) dA.
R

2 rl 4 rVy
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0 0 y/2
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4. Dar una integral para cada orden de integracion y utilizar el mas conveniente para evaluar la
integral en la regiéon R.

a) / /azy dA R: region acotada pory = 4—z?, y = 4—x
R
R: rectangulo (0,0), (0,5), (3,5), (3,0) £ / /
1+ 22

b) /R/senxseny A R: region acotada por y = 0, y = /x,
R: rectangulo (—m,0), (m,0), (m,7/2), z=4
—m,m/2)

o [t NS

dA

R: sector circular en el primer cuadrante
trlangulo acotado por y = x, y = 2x,

v acotado por y = /25 — 22, 3z — 4y = 0,
y=20
/ ze¥ dA
R
R: triangulo acotado pory =4—z,y =0, h) // T +y
z=0
R: semicirculo acotado por y = /4 — 22,
e) //—2ylndi y=0
R

5. Dar una integral doble para hallar el volumen del sélido limitado por las graficas de las ecuaciones.
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a) z =uxy,z =0,y = z,x = 1, primer octante e) x2+22:1,y2+22:1, primer octante

D) y=0z=0y=xz=ax=0x=>5 f)y:4—x2,z:4—x2,primeroctante

¢) 2= 02— a2y —=0y—daz—=0z=2 9) z:x+y,x2+y2:4,primeroctante
’ 1

d)$2+y2+22:r2 h)zzm,xzo,x:zyzo

6. Evaluar la integal iterada. (Cambiar el orden de integracion de ser necesario).

1/2 1 parccosy
/ / —* dz dy c) / / senz\/ 1+ sen?x dx dy
y/2 0 JO

In10 (10 2 r2
) / / — dy dx d) / / Vycosy dy dx
0 er Iny 0 J(a2)/2

7. Una funcién de densidad de probabilidad conjunta de las variables aleatorias x e y en una funcion
f(x,y) que satisface las siguientes propiedades.

= f(z,y) >0 Y(z,y)

/ / floy) dA =1
+ Pla) e Rl = [ [ ) aa

Mostrar que la funcion f(z,y) es una funciéon de densidad de probabilidad conjunta y hallar la
probabilidad requerida.

1
— 0<2<5 0<y<2
a) f(z,y)= ¢ 10

0 en cualquier otro caso
PO<z<2A1<y<2)

{xy 0<x<2,0<y<?2
f(z,y)

en cualquier otro caso
PO<z<1A1<y<2)

1
—9—z—y) 0<2<3,3<y<6
) Sy =7 Y)
0 en cualquier otro caso
<1A SyS
e x>0,y>0
f(z,y)
0 en cualquier otro caso

PO<z<lAnz<y<l1)
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